Traduction de I’allemand au francgais d’une lettre manuscrite de Encke a Gauss du 4
décembre 1849

Encke a GauB, Berlin, le 4 décembre 1849
SUB: Gauss, lettres A: Encke, 126

Votre derniere lettre, tres honoré Monsieur le Conseiller privé, m’a énormément plu, car elle m’a
assuré de la poursuite sereine de la belle relation dans laquelle je me vois toujours avec vous. Il était
particulierement important pour moi que vous ne preniez pas mon absence a votre anniversaire de
maniere négative, mais que vous la considériez plutot a la lumiere de la maniere dont cela s’est
réellement produit.

La période troublée continue. Les activités des partis, dont la fin du proces de Waldeck a donné un
exemple clair, deviennent de plus en plus haineuses, et le moment ou viendra le calme tant attendu
est encore loin. A titre d’exemple, je peux vous citer que récemment, mon fils de Wittenberg m’a
écrit qu’il y avait un article dans la Neue Preuflische Zeitung sur I'observation depuis I'observatoire
au rez-de-chaussée. Je ne 'avais pas lu. Ayant été informé de cela, j’ai regardé de plus pres et je
I’ai effectivement trouvé a la date du 1° décembre, la suite est a nouveau datée de I'observatoire
du rez-de-chaussée a droite. Comme je n’ai rien a voir avec la rédaction ni avec toute la direc-
tion du journal, j’ai écrit au rédacteur en chef et lui ai demandé de mettre mes lignes en retrait.
Au lieu de cela, il s’est rétracté dans le journal d’aujourd’hui, non pas comme je le souhaitais,
mais avec une phrase quelque peu ambigué. Cependant, avec tous les mouvements politiques, il
arrive toujours que la presse quotidienne se salisse, et donc il faut laisser les choses suivre leur cours.

Dans ’ensemble, on peut étre satisfait de I’évolution des affaires ici, tant on pourrait s’attendre a
beaucoup de choses dans une période aussi mouvementée. Les négociations de chambre se pour-
suivent tranquillement, et bien que le point difficile des relations entre I’Eglise, I’école et IEtat, qui
a mon avis est bien plus important pour le libertinage actuel que toutes les questions fiscales, n’ait
pas été clarifié, et certaines dispositions seront intenables, alors il y a des raisons d’espérer qu’avec
une meilleure compréhension, un meilleur arrangement verra également le jour. Bien entendu, cela
comporte le danger que, comme cela semble étre le cas aujourd’hui en France, la société se dissolve
d’abord pour se reconstituer. Oh, le proces de Waldeck, dans lequel la falsification de preuves déja
faibles a été niée par le procureur lui-méme, aura des conséquences négatives, mais aussi positives.
Il y en a encore un nombre considérable, méme parmi les hauts fonctionnaires, qui ont une peur
vraiment comique de la réaction dont la NP Zeitung était considérée comme l'organe. Ils seront
satisfaits du coup que leur ont porté les audiences du tribunal, et au moins ils ne s’opposeront
plus de maniere aussi systématique. En revanche, il est a craindre que le pouvoir de la police con-
tre les sociétés secretes démocratiques soit pour l'instant quelque peu paralysé. Il est certain que
ceux-ci existent et ont un certain lien, tout comme ’absence totale d’implication ou d’ignorance de
Waldeck a I’égard des soulevements. Cependant, pour le moment, vous ne remarquez rien. Hier
apres-midi, je suis arrivé par hasard dans Unter den Linden au milieu du train, les personnes qui me
semblaient étre dans un wagon vide s’étaient demandé dans quel coin de la forét elles étaient assises.

'Référence : voir cette page https://gauss.adw-goe.de/handle/gauss/2714.
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Il est étrange de voir comment, dans un tel rassemblement, certains dirigeants parviennent a garder
leur calme par leur seule voix, et c’est assez instructif pour la compréhension de la Révolution
francaise, avoir vu de telles scenes a petite échelle. Il n’est pas possible d’obtenir une idée plus
claire de la maniere dont les masses peuvent étre mises en mouvement. Curieusement, I’expérience
se répete ici ; comme toujours, il y a des gens qui croient pouvoir controler les masses. mis en
mouvement sans considérer que méme les gens les plus énergiques ont toujours été dépassés et que
les vrais dirigeants comme Napoléon ont toujours évité le contact avec les masses. D’ailleurs, je
n’ai vu aucun militaire lors de mon voyage d’affaires dans une grande partie de la ville. La simple
peur des militaires a tout freiné et je n’ai vu aucun désordre.

En attendant, je constate que dans mes rapports, je tombe toujours sur des choses que je n’aurais
certainement pas rapportées en d’autres temps. Veuillez excuser ces digressions qui attirent inévita-
blement mon attention.

Je voudrais également vous envoyer I'annuaire, qui contient un autre petit essai avec des tableaux
qui, je pense, seront utiles. Au moins, j’en ai manqué des similaires parfois.

Je voudrais également ajouter un petit fait ici, qui n’a théoriquement aucune valeur, mais qui m’a
donné une idée un peu plus claire que celle que j’avais de la répartition des nombres premiers.
Dirichlet avait mentionné lors d’une conférence a I’Académie que le lien entre le logarithme hyper-
bolique d’un nombre et le nombre de nombres premiers jusqu’'a ce nombre avait été établi pour la
premiere fois par Legendre. Je me souviens avoir lu quelque chose de similaire dans la correspon-
dance d’Euler, éditée par Ful, et en fait, il est écrit T. I, Lettre CXLIX, figure. 587, le passage
étrange mais certainement imprimé ou prescrit : Puisque le nombre de tous les nombres premiers
est infini, mais pourtant un infini de I'ordre le plus bas, car j’ai montré que si le nombre de tous
les nombres est = n, le nombre des nombres premiers parmi eux sera In, mais il est In plus petit
que le nombre n, etc.

Cela m’a incité a chercher une formule. qui est simple et, lorsque cela est possible, suit encore plus
fidelement le nombre de nombres premiers depuis le début jusqu’a un certain nombre, comme la

n
formulans la lettre o Apres quelques essais j’ai trouvé la formule
nn

L thlm

Inn

et ainsi comparé le nombre de nombres premiers donné selon le tableau des additions de Lambert.
Ce qui suit est la comparaison.

n nn . \ ’ . . A . A 7 o .
La formule —— *"{/10 revient apres quelques écarts, ce qui bien stir tombe toujours du coté positif,
nn

mais revient toujours a 0 et donne, si 'on exclut les endroits comme ceux entre 68 000 et 69 000 et
entre 69 000 et 70 000, ou 80 et 81 nombres premiers n’apparaissent que deux fois de suite sur mille,
alors qu’apres le cours continu, environ 89,6 devraient apparaitre, le nombre de nombres premiers
(dont 1) augmente jusqu’a environ 5 ou 6 unités. Elle sera donc également approximativement plus
précise pour déterminer le nombre de nombres premiers au-dela de 10 000 que la simple fraction

2Note de la transcriptrice : Encke écrit systématiquement In, au lieu de In n.



——, qui n’arrive que lorsque n est tres grand.

Inn

La situation de Schumacher semble toujours tres embarrassante. L’ancien envoyé danois ici, Cham-
bellan Reetz, espérait surtout un succes favorable grace a son influence personnelle a Copenhague.

Pendant ce temps, il est 1a depuis longtemps sans que les choses changent, semble-t-il.
Recevez votre aimable bonne volonté

le votre

4/12/1849. le plus dévoué

Encke

Dans les tableaux de la lettre de Encke reportés aux pages suivantes, on a ajouté deux colonnes
qui montrent le nombre effectif de nombres premiers qui aurait di étre calculé ; puisqu’il est noté
5 dans la lettre d’Encke pour le nombre de nombres premiers inférieurs a 10, 1 a du étre compté
comme étant un nombre premier. On considere donc qu’il y a une erreur si la différence est de 0
ou de 2 avec le nombre effectif de nombres premiers qu’il eut fallu compter.



n | formule | 7(z) | Diff || corr.

10 7.2 5| +2 4
100 27.9 26| +2 25
200 46.9 47 0 46
300 64.4 63| +1 62
400 80.9 9 +2 78
500 96.8 9 | +1 95
600 112.3 | 110 | +2| 109
700 12741 126 | +1 | 125
800 1422 | 140 | +2| 139
900 156.7 | 155 | +2 | 154
1000 171.0 | 169 | +2| 168
1100 185.1 | 185 0] 184
1200 199.1 | 197 | +2 | 196
1300 2129 212 +1| 211
1400 226.5 | 223 | +4 | 222
1500 240.1 | 240 01 239
1600 253.5 | 252 | +1| 251
1700 266.8 | 267 01 266
1800 280.0 | 279 | +1| 278
1900 293.1 | 291 | 42| 290
2000 306.2 | 304 | 42| 303
3000 432.6 | 431 | 42| 431
4000 254.1| 551 | +3| 551
5000 672.0 | 670 | +2| 669
6000 787.3 | T84 | +3| 783
7000 900.4 | 901 | —1| 901
8000 | 1011.8 | 1008 | +4 | 1007
9000 | 1121.7 | 1118 | +4 | 1118
10000 | 1230.3 | 1230 01 1229
11000 | 1337.8 | 1336 | +2 || 1335
12000 | 1444.2 | 1439 | +5 || 1438
13000 | 1549.7 | 1548 | +2 || 1548
14000 | 1654.4 | 1653 | +1 || 1652
15000 | 1758.3 | 1755 | 43 || 1754
16000 | 1861.6 | 1863 | —1 || 1863
17000 | 1964.2 | 1961 | +3 || 1960
18000 | 2066.1 | 2065 | +1 || 2064
19000 | 2167.6 | 2159 | 49 || 2159
20000 | 2268.4 | 2263 | +5 || 2262

n | formule | 7(z) | Diff || corr.
21000 | 2368.8 | 2361 | +8 || 2361 | =*
22000 | 2468.8 | 2465 | +4 || 2464
23000 | 2568.3 | 2565 | +3 || 2564
24000 | 2667.3 | 2669 | —2 || 2669 | *
25000 | 2766.0 | 2763 | +3 || 2762
26000 | 2864.3 | 2861 | +3 || 2860
27000 | 2962.2 | 2962 0 2961
28000 | 3059.8 | 3056 | +4 | 3056 |
29000 | 3157.0 | 3154 | +3 || 3153
30000 | 3253.9 | 3246 | +8 || 3245
31000 | 3350.5 | 3341 | +10 || 3340
32000 | 3446.9 | 3433 | +-14 || 3432
33000 | 3542.9 | 3539 | +4 || 3538
34000 | 3638.7 | 3639 0| 3638
35000 | 3734.2 | 3733 | +1 || 3732
36000 | 3829.4 | 3825 | +4 || 3824
37000 | 3924.4 | 3924 0 || 3923
38000 | 4019.2 | 4018 | +1 || 4017
39000 | 4113.7 | 4108 | +6 || 4107
40000 | 4208.0 | 4204 | +4 || 4203
41000 | 4302.1 | 4292 | +10 || 4291
42000 | 4396.0 | 4393 | +3 || 4392
43000 | 4489.6 | 4495 | —5 || 4494
44000 | 4583.1 | 4580 | +1 || 4579
45000 | 4676.4 | 4676 0| 4675
46000 | 4769.5 | 4762 | +7 || 4761
47000 | 4862.4 | 4852 | +10 || 4851
48000 | 4955.1 | 4947 | +8 || 4946
49000 | 5047.6 | 5036 | 412 || 5035
50000 | 5140.0 | 5134 | +6 || 5133
51000 | 5232.2 | 5223 | +9 || 5223 | «*
52000 | 5324.2 | 5320 | +4 || 5319
53000 | 5416.1 | 5409 | 47 || 5408
54000 | 5507.9 | 5501 | +7 || 5501
55000 | 5599.4 | 5591 | +8 || 5591
56000 5690. 5684 | +T7 || 5683
57000 | 5782.1 | 5783 | —1 || 5782
58000 | 5H873.3 | 5874 | —1 || 5873
59000 | 5964.2 | 5964 0 ]| 5963
60000 | 6055.1 | 6059 | —4 || 6057 | *x




n | formule | w(z) | Diff || corr.
61000 | 6145.8 6147 | —1][ 6146
62000 | 6236.4 | 6234 | +2 | 6232 | %
63000 | 6326.9 | 6322 | +5 || 6320 | *x
64000 | 6417.2 | 6415 | +2 || 6413 | *x
65000 | 6507.4 | 6495 | +12 || 6493 | #x
66000 | 6597.5 | 6593 | 4 || 6591 | xx
67000 | 6687.57| 6677 | +-10 || 6675 |
68000 | 6777.3 | 6776 | +1 || 6774 | xx
69000 | 6867.0 | 6856 | +11 || 6855
70000 | 6956.6 | 6937 | +20 || 6936
71000 | 7046.1 | 7035 | +11 || 7033 | %
72000 | 7135.5 | 7130 | +6 || 7128 |
73000 | 7224.8 | 7220 | +5 || 7218 | %
74000 | 7314.0F] | 7303 | +11 || 7301 |
75000 | 7403.0 | 7395 | +8 || 7393 | s
76000 | 7492.0 | 7486 | +6 || 7485
77000 | 7580.8 | 7569 | +12 || 7567 | s
78000 | 7669.6 | 7664 | +6 | 7662 |
79000 | 77582 | 7748 | +10 || 7746 | *x
80000 | 7846.8 | 7839 | +8 || 9837 | xx
81000 | 7935.3 | 7927 | 48 7926

n | formule | 7(z) | Diff || corr.
82000 | 8023.6 | 8019 | +5 || 8017 | *x
83000 | 8111.9 | 8108 | +4 | 8106 |
84000 | 8200.1 | 8192 | +8 || 8190 | **
85000 | 8288. 1@ 8279 | 49 || 8277 | »x*
86000 | 8376.2 | 8364 | +12 || 8362 | *x
87000 | 8464.1 | 8452 | 412 || 8450 | *x
88000 | 8551.9 | 8545 | +7 || 8544
89000 | 8639.7 | 8621 | 419 || 8619 | *x
90000 | 8727.3 | 8715 | +12 || 8714
91000 | 8814.9 | 8804 | +11 || 8802 | *x
92000 | 8902.4 | 8889 | 413 || 8887 | *x
93000 | 8989.8 | 8986 | +4 || 8985
94000 | 9077.1 | 9072 | +5 || 9070 | *x
95000 | 9164.3 | 9159 | +5 || 9157 | *x
96000 | 9251.5|9254 | —2 || 9253 | **
97000 | 9338.6 | 9338 | +1 || 9337
98000 | 9425.6 | 9420 | +6 || 9418 | *x
99000 | 9512.5 | 9507 | +6 || 9505 | *x

100000 | 9599.4 | 9594 | +5 || 9592 | *x
101000 | 9686.2 | 9675 | +11 || 9673 | *x
102000 | 9772.9 | 9769 | +4 | 9767 | *x*
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