Traduction d’un extrait du livre Unsolved Problems in Number Theory, de Richard K.
Guy (Springer, 1981) : bibliographie concernant la conjecture de Goldbach

Chapitre C. Théorie additive des nombres

C1. L’un des problémes les plus célébres est la conjecture de Goldbach selon laquelle tout nombre
pair supérieur a 4 peut s’exprimer comme la somme de deux nombres premiers impairs. Vinogradov
a démontré que tout nombre impair supérieur a 33" est la somme de trois nombres premiers, et
Chen Jing-Run a montré que tout nombre pair suffisamment grand est la somme d’un nombre
premier et du produit d’au plus deux nombres premiers.

La “conjecture A” de Hardy et Littlewood (cf. A1, A8) stipule que le nombre Ny(n) de représenta-
tions d’un nombre pair n comme somme de deux nombres premiers impairs est asymptotiquement

donné par
2cn p—1
Ns(n) ~ —
2( ) (IDH)QH(p—Q) )
ou, comme dans A8, 2¢ ~ 1.3203 et ou le produit est pris sur tous les nombres premiers impairs
divisant n.

Stein et Stein ont calculé Ny(n) pour n < 10° et ont trouvé des valeurs de n pour lesquelles
Ns(n) = k pour tout & < 1911. On conjecture que No(n) prend toutes les valeurs entiéres positives.

Soit p(n) la fonction indicatrice d’Euler (B36) telle que si p est premier, p(p) = p — 1. Si la
conjecture de Goldbach est vraie, alors il existe, pour tout nombre m, des nombres (premiers) p, g
tels que

©(p) + ¢(q) = 2m.

Si I’on relache la condition de primalité de p et g, il devrait étre plus facile de démontrer qu’il existe
toujours des nombres p et ¢ satisfaisant cette équation. Erdos et Leo Moser se demandent si cela
peut étre fait.
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