Référence de I’énoncé de René Descartes de 1701 (31 mars 1596 - 11 février 1650)
d’une conjecture proche de la conjecture dite “de Goldbach” et qui est antérieure a la
lettre de Goldbach a Euler du 7 juin 1742 dans laquelle cette conjecture est énoncée.

La citation de René Descartes peut étre lue dans [1]; elle transcrit du latin un extrait des Ezcerpta
ex Mss. Des-Cartes, publiés en 1701, a la fin des Opuscula posthuma.

Ci-dessous, la traduction francaise de [’extrait en latin :

Chaque nombre est composé d'un, deux ou trois nombres triangulaires.
De méme, d’un, deux, trois ou quatre carrés.

De méme, d’un, deux, trois, quatre ou cinq pentagones.

De méme, d’'un, deux, trois, quatre ou six hexagones.

Et ainsi de suite a I'infini.

Ce que je n’ai cependant pas encore démontré.

Mais tout nombre pair est composé d’un, deux ou trois nombres
premiers.

Tout nombre triangulaire est huit fois inférieur a 'unité par un carré parfait.

Ce qui se démontre facilement : le nombre triangulaire est égal a :
1
305(1 g +192¢ );doncl g 20 —19¢ +bis A; et silaracine est doublée, elle

devient 1 ¥ 0 —292¢ +8 A; ot la racine est —1++1/8 A + 1. Par conséquent,

V8 A + 1 est nécessairement un nombre rationnel par construction. Donc, 8 A
est inférieur & 1 d’un carré parfait.

Ci-dessous, Uextrait en latin :

Transcription en BTEX : Denise Vella-Chemla, 12 février 2026.
Je remercie M. Vincent Carraud, qui m’a fourni cette référence ; ainsi que Harald Helfgott [4], Leonard Eugene
Dickson [3], et, a titre posthume Paul Tannery et Charles Adam [2], qui m’ont amenée a la chercher.



Omnis numerus constat vel uno, vel duobus, vel tribus numeris triangularibus.
[tem, vel uno, vel duobus, vel tribus, vel quatuor quadratis.

Item, vel uno, vel duobus, vel tribus, vel 4, vel 5 pentagonis. 298

Item, vel 1, vel 2, vel 3, vel 4, vel 6 hexagonis.

Et sic in infinitum.

Quod tamen nondum demonstraui.

Sed et omnis numerus par fit ex uno vel duobus vel tribus primis.

Omnis[f] numeri triangularis octuplum minor est unitate aliquo numero qua-
drato. Quod facile demonstratur : est enim numerus triangularis

1
305(1 g +12¢ );ergol ¥ 20 —192¢ +bis Aj; et si duplicetur radix, fit
13 20 —-292¢ +8A; ubiradix est =1 + 8 A+ 1. Atqui v8 A 41 debet

esse numerus rationalis ex constructione. Ergo 8 A minor erat unitate aliquo
numero quadrato.

a. Note de bas de page de Paul Tannery : Démonstration algébrique de la proposition
connue des anciens, que, si t est un nombre triangulaire, 8t + 1 est un carré. Cette note a
di étre écrite en méme temps que la précédente, comme résultat des premiéres réflexions de
Descartes sur la question, avant qu’il I’etit abandonnée. Remarquons qu’il avait da étudier
plus ou moins, dans sa jeunesse, Diophante d’aprés la traduction de Xylander; mais il ne
connait pas celle de Bachet, et depuis 1620 il ne s’est pas occupé des questions numériques.
Elles sont presque neuves pour lui. (P. T.).




1010 DESCARTES. OFERE POSTUME 1650-2009

Trianguli vero cujus unus angulus est 120 graduum, et tria latera sunt
numeri rationales, latera facile inveniuntur ex superioribus: nam basi
eadem remanente, duo minora latera trianguli 60 gradunm sunt duo late-
ra hujus.

Nempe basis sit g + 18 — o

unum latus est og — 1o,

et aliud 2a% —1¢.|

Vel si basis sit 3¢ + 3% + og:

latera sunt 3 ¥ + 2% et 2o% + o,

Ex quibus infinita theoremata deduci possunt, et facile exponi pos-
sunt progressiones arithmeticae, quae bases vel latera omnium ejusmodi
triangulorum comprehendant, ad imitadonem Cabalae Germanorum.

il
NUMERI POLYGONI

Omnis numerus constat vel uno, vel duobus, vel tribus numerts trianpu-
laribus.

Items, vel uno, vel duobus, vel tribus, vel quatnor guadratis. |

[tem, vel uno, vel duobus, vel tribus, vel 4, vel 5 pentagonis.

Item, vel 1, vel 2, vel 3, vel 4, vel 6 bexagonis.

Et sic in infinitum.

(Quod tamen nondum demonstravi.
Sed et omnis numerus par fit ex uno vel duobus vel tribus primis.

Ominis numert triangularis octuplum minor est unitate aliguo numero
drato. Quod facile demonstratur: est enim numerus triangularis =
%a + 1% );ergo 148 =— 1% + bisA; et si dupli radix, fit 13 == 2% + 8A;
ubi radix est — 1 ++/8A+ 1. Atqui vVBA + 1 debet esse numerus rationa-
]alS ex i:ﬂns-trucuune Ergo 8A minor erat unitate aliquo numero qua-
rato.

211 riferimento alla “cabalz dei tedeschi’ richiama il contesto di aleune opere dlj'uhann
Faulhaber (1580-1635), in cul il matematico tedesco si serve di questo tipo di progressio-
ni, sfruttandole anche per scopi magico-cabalistic: Andentung efmer unerbiirien newen
Waunderkunst, welche der Geist Gottes in etlichen prophetischen und Bibliichen Gebeim-
nufzablen bis auf die lerzte Feir bar wollen versiegelt und verborgen balten [(Abraham
Wagenmann, Niimberg, 1613} & Hewlische gebaime Magia oder Newe cabalistische Kunst
tired Wunderrechnung vom Gog sed Magog (Wagenmann, Nimberg, 1613). Le due opere
furone rradotte subite in latdno da JTohann Remmelin,

7 1] drolo & aggIune da AT sulla base dell'indice di A

FIGURE 1 : la page 1010 (op. cit.)



ESTRATTI DI MATEMATICA 1011

Perd per il triangolo che ha un angolo di 120 gradi e tre lati del quale
sono numeri razionali, i lati si trovano facilmente da quanto detto sopra:
infatti, imanendo la medesima la base, 1 due lat minori del triangolo di
60 gradi sono due dei suoi lati.

Ciog, sia la base ag+ 13 —a=:

un lato & oy — 1o,

e l'altro 2¢e2e — 1% |

O,selabase 3 + 30% +0g

Tlatisono 3% + 2% e 2% + 0g.

Da queste cose si possono dedurre infiniti teoremi e si possono facil-
mente esporre le progressioni aritmetiche che comprendano le basi o i
]sgfdé tutt i triangoli di questo tipo, ad imitazione della cabala dei tede-

1
NUMERI POLIGONEZ'

Ogni numero é costitutto da 1, 2, o tre numert triangolart.
Parimenti o da 1, 0 da 2, 0 da 3, 0 da 4 quadrats. |
Parimenti, oda 1, 0da 2, 0 da 3, 0 da 4, 0 da 5 pentagoni.
Partmentiodal,0da2, 0da3 odad, oda 6 esagoni.
E cosi all' infinito.

E tuttavia non 'ho ancora dimostrato.
Ma ogni numero pari & fatto di uno o due o tre numeri primi®®.

Lottuplo di ogni numero triangolare é minore di una unitd di un qual-
che numero guadrato. 1l che si dimostra facilmente: infatti un numero
triangolare = $(1# + 1% ); quindi 1# =~ 1% + 2A; e se si duplica la radi-
cesialt =—2% + 8A; dove la radice & — 1 ++v/8A + 1. Ora, vBA+ 1
deve essere un numero razionale per costruzione. Dungue 8A%7 & piti pic-
colo di una unita di un qualche numero quadrato®, |

28 (miesta e la nota precedente (da «Quod tamen..» a «.__tribus primiss) non si trovano
im A

2% 1 simbalo A sta qui ad indicare il numero tdangolare,

* 1 testo che precede (da «Omnis numeri ...») & riportato da AT sulla base di L. A pre-
senta un testo con alcune vedant: «Omnis numerus trangulans ocouplum plus unitate est
quadratum, quod facile demonstratur, Est enim numerus tdangularis (= + 2x)/2, ergo octu-
plum (8x + Bxx)/2 sen 4x + dxx, cui si addarur 1, fet 1+ dx + dxx, cujus radix 1+ 2xe
{L'omuplo di ogni numero triangolare pit IMunitd & un quadrato, il che si dimostra facilmen-
te. Infatd un oumero l:rm.l:lgﬂ]ﬂc & (x4 )2, ql.'l.l.!:l.d.[ l’ntrupi.u & (B 4+ Bax)/2, owvern

dx + dxx, cud se si apgionge ['unitd si otdene 1 + dx + 4ok, la cud radice & 1 + 2x), p. 4.

FIGURE 2 : la page 1011 (op. cit.)
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