Se rappeler de cela, Denise Vella-Chemla, début novembre 2024

11 faut que je me rappelle que Gauss voit la relation a = b (mod m) comme une relation d’équivalence
sans restriction sur a, b, m (si ce n’est que m est “sans signe”, voir image ci-dessous) alors que je
I'utilise plutot systématiquement comme si j'avais :

amodm=0>b <= dgtelque a=mqg+b
et b > 0 et b minimum
et a > 0 et a maximum.

i.e. je projette la classe d’équivalence dans Z sur Uintervalle [0, m[ ; Gauss appelle le résidu modu-
laire que je considere toujours le “résidu minimum positif de a modulo m”.

RECHERCHES

ARITHMETIQUES.

SECTION PREMIERE
Des Nombres congrus en général.

i. Si un nombre a divise la différence des nombres betc, bet o

sont dits congrus suivant a, sinon incongrus. as'appellera le mo-

dule ; chacun des nombres betc, résidus de l'autre dans le premier
_€as, et non résidus dans le second.

Les nombres peuvent &tre positifs ou négatifs , mais entiers.
Quant au modale il doit évidemment &tre pris absolnment, c'est-4-
dire, sans ancun sigoe.

Ainsi —g et -~ 16 sont congrus par rapport an module 5; — 7
est résidu de 15 par rapport au module 11 , et non rdsidu par
rapport au module 5.

Anu reste o étant divisible par tous les nombres, il s'ensuit qu’on
pent regarder tout npombre comme congru avec lui-méme par rap-
port & un module quelconque.

2. Tous les résidus d’un nombre donné & suivant le module m;
sont compris dans la formule g~ km, k étant un entier indé-
terminé, Les plus faciles des propositions que nous NT exposer



FI1GURE 1 : article 1 des Recherches arithmétiques de Karl Friedrich Gauss.

.4. 11 suit de 13 que chaque nombre aura un résidu, tant dans ls
suiteo, 1, 3,...(m—1), que dans celle-cio,—1,—3,...—(m~1);

nous les g ppellerons résidus minima; etil est clair qu’a moins que
. @ ne soit résidu, il y en aura tonjours denx, V'un positif , I'autre né-

gatif. S'ils sont inéganx, I'un d’enx sera < '3;—; ¢'ils sont égaux, cha-
cun d’eux =%’-‘am avoir égard au signe; d'ox il suit qu’'un némbro_
quelconque a un résidu qui ne surpasse pas la moitié du module |
et que nons appellerons résidu minivuum absolx.

. ‘Bar exemple — 13 suivant le module 5 ,. a pour résidu minimuns’
positif 2, qui est en méme temps minimum absolu , et —3 pour ré
sida minimum négatif; + 5, suivant le modunle 7, est lui-méme son
résidu minimum positif; — 2 est le résidn minimum npégatif
en méme temps le minimum absolu. :

"

. f.')_ Nous avons adopté ce signe & cause de lgfsundo analogie tmi existe entre
lé,s'-h'_t% et la congruence. C'est pour la méme raison que Legendre, dans des
MEmoires que nous amrons souvent occasion de citer, a employé le signe mé¢mede
1 ég.a'th, ‘pour désigner ja Gopgrugnge ; neas en avops préféré ug autre , popy pre-
veoir toute ambiguite.

FIGURE 2 : article 4 des Recherches arithmétiques de Karl Friedrich Gauss.



