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On dit encore que le filire F(B(4)) et la grille G( F(B(2 ))) sont assoctés
4 @, et Von dit que € est un systéme de générateurs de grille.

Or tout filtre sur E peut étre associé & un systéme de générateurs de grille,
par exemple & G(#). Donc la fonction F(B(%)), définie pour tout
2e [P[P(E)—o]—8](®) est une représentation paramétrique simple de
Pensemble des filives définis sur E. :

IV. Soit (&;)s une famille de sous-ensembles d’un espace topologique T.

Soit & un filtre sur E. On dit qu'un point = de T est un point limite de la
famille des e; suivant le filtre & si, pour tout voisinage V de , il existe un
élément a de F tel que, pour tout /€ a, on ait V ne;+4g.

L’ensemble L de ces points limites est dit ensemble limite de lafamille des ¢;
suivant le filire &.

Posons e,={_J &, ot aCE.

ica
On peut monirer que : L= n €,

" REG(F)

ALGEBRE. — Théorie non abélienne des corps de classes pour les extensions finies
et séparables des corps valués complets : approximation des corps valués
complets par les suites de corps valués complets. Note de M. Marc Krasven, -
présentée par M. Elie Cartan. ‘

Je conserve les notations de mes Notes précédentes ('). £ étant un corps
valué, une relation d’équivalence IT dans & sera dite diviseur multiplicatif si
a=p(1I) et |o'—@'|:Max(|«], 13 )<|a—B|:Max(|«|, |B]) impliquent
o = B'(II). La borne sup. [sur I'axe semi-réel (*)]|II| des |« — B|:Max (J«|,|3])
pour les «, B tels que & = (1) s’appelle la rorme de.Ona(®) <|II|>#=+
et 0oZ| M| L. Si || <1, et si a=f(II), on a la— B < Max(|«|, |B]),
d’oui || =|B|, et TI est la subdivision de £ en cercles (*) Ci(a, p) dont les
centres « (ayant tous une méme valuation) et le rayon p satisfont & la relation
o=|M||al. Si <>+ etsi oLuy, la subdivision de % en cercles
Ci(@, u|a|) (2 €#) est un diviseur multiplicatif, noté IT(u), et Pona | I(u)|<Lu.
I( 1) est la classification multiplicative (*) suivant I'idéal premier p de £.

On organisera 'ensemble quotient #[I par les opérations d’addition et de
multiplication en définissant la somme A+ Bet le produit AB de deux éléments
de kT comme Vensemble des classes suivant IT contenus dans la somme ou le
produit des A, B en tant que sous-ensembles (*) de &.

(5) # (A) désigne I'ensemble des parties de I’énsemble A.

(*) Comptes rendus, 222, 1946, pp. 626-628, 984-986 et 1370-1372.

(?) Voir Krasnsr, Comptes rendus, 219, 1944, pp. 4£33-435.

(3) Voir Krasner, Comptes rendus, 219, 1944, pp- 345-347.

(*) Etant donné un ensemble E avec une loi de composition, le composé AB des
A, B € E en tant que sous-ensembles de E est I'ensemble des ab, a € A, b €B.
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ket £ élant deux corps valués, et I, I étant- les diviseurs multiplicatifs
des £, # d’'une méme norme u, tout isomorphisme (par rapport aux opérations
rationnelles et & la valuation) { de #/II sur #/II' sera dit un isomorphisme
résiduel de k sur ¥, et u sera appelé la norme de { et noté [Z].

k étant un corps valué complet, &, ky,...., kn,... étant une suite de tels
corps, une suite {=({,, Loy, Gnye ), 00 L (m=1,2,... ) est un isomor-
phisme résiduel de £, sur £, sera dite un isomorphisme approximant de la suite
kiy kyyeoos kye o sur ksi(®) | L] - o quand m - 4o, by, ks, . . vy Fmyee
sera dite une suite approzimante de k, et ksera dit la limite de cetie suite par
rapport & {. On notera II,, le diviseur multiplicatif de £, de norme |Zn]- On
dira d’une relation qu’elle a lieu asymptotiquement (abréviation : as.) si elle a
toujours lieu & partir d’un certain rang.

Oy yOayeeny Omy oo (% € ki) est dite convergente (ou quasi-convergente) (suivant )
s'il existe un aek, dit sa Lmate (ou quasi-limite), une suite o/, o”, ..., qi
d’éléments de £, et (pour la convergence) une suite I, IT”, ..., O™ de divi-
seurs multiplicatifs de 4 telle que |II'"' - o*, de maniére que, pour tout
M=1,2, ..., a"=qa(ll'") (oua™ — a au sens de la topologie de k) et que,
A, étant la classe de a,, suivant II,,, on ait amel,A,. A partir de 1a, on
définit de la maniére habituelle la convergence et la quasi-convergence des suites
des polynomes ou de fonctions rationnelles des £, vers un polynome ou une fonc-
tion rationnelle de £. Si les fonctions rationnelles S, Y555 02), 0m(ty 1y 0, .00),
Un(ty uy 05 o0l), 0n(ly uy 0y o.0), oo, de ki quasi-convergent vers celles
S(® ¥, 5, 000, 0@, u, e, L), (g o, ) 8t uy e, L00) de &,
Sn(Pms Yy O, ...) quasi-converge vers f(p, &, 0, ... ) st cette fonction a un sens.
On dira qu'une suite E,, E,, ..., E,, ... d’ensembles d’éléments, de polynomes
ou de fonctions rationnelles de &, k,, ..., £, ... converge vers un ensemble E de
ceux de £ si : 1° tout « € E est limite d’une suite Gpy Ay very Oy oovy OU 0 €B,ys
2° la limite de toute suite convergente o, «s .. ., d,, .. ,oua,€E,, est €E.

K/E étant une extension finie et séparable, soient K = k(@) et [(z)= fo.(x).
Soit f1 (@), f2(2); ..., fu(®) unesuite de polynomes de &,, ks, ..., kn, ... telle que
Jm—=f. On démontre (par application du principeI) que f,,() est as. irréduc-
tible dans #,; le discriminant d( f,,) de f,, converge vers celui d(f) de f. Ainsi,
un z€ro o, de f,(x) définit as. une extension séparable K, /k, de degré
n=(K:k), et1'on peut montrer que K est la limite de K, K,,...,K, par rapport
a un isomorphisme approximant 2=(Z,,2,,...,7,, .. .) tel que as. on ait
| Zin|=|Cn| et Z,, prolonge {,,. On a le :

Takortme. — 1° Le domaine dintégrité, les idéaus, le discriminant (*)de K[k
sont limites de ceux des K,lkn; 2° &, et les ensembles qui s'en déduisent (*)
sont limites de ceux des Kplkn; fgu=1lim f_, ; 3° L’hypergroupe de
Galois gy, et son groupe de Galois Gy, sont as. isomorphes ¢ ceuz de K [k, (en
particulier, K|k est galoisienne ou abélienne si, et seulement st Kofkm Uest as.),

(°) Voir Krasxer, Comptes rendus, 220, 1945, pp. 28-30 et 761-763.



SEANCE DU 20 JANVIER 1947. 175

et leur isomorphie peut étre établie de maniére que st o =1lim &, (%, € K.,.), le nombre
caractéristique (*), le nombre d'irrégularité (*) et l'isomorphisme induit dans le
squelette (*) sotent as. les mémes pour 6 € gy, €t pour om€ Sk, k., correspondants,
et qu'une suite de corps K, K, ..., K, oo (bnCK, cKp) approche un corps
K, ¥ <K' <K, avec Pisomorphisme approzimant induit par L, st, et seulement st
Sk, COTTESPORA GS. & 8giptoe '

Idée de la démonstration de 3°dans le cas galoisien: d, d,, étant les minimums des
distances des conjugués de «, o, dans les fermetures algébriques valuées &, fin
des K, K,,, on prouve, vu que as. |d(fm)l=1d()]; qu’il existe un nombre réel
@*>o tel que as. d,,>d*. K[k étant galoisienne, pour toul o€ Ggy, il existe
un polynome g,(z) de & tel que ca=0,(a), d’out si R[y, v] désigne le
résultant en 2 des polynomes p.(z), (), on aR(») =R[ (@), y—9+(@)]=/¥),
donc R[R(x), f(x)] = 0. Si ¢o(@) =1im ¢y n(2), R(y) est la quasi-limite de
R.()=R[fu(x);y — 0s,m(@)]etoen est une de R* =R[R,.(x), Jfu(z)]; donc
|R} | — o+, d’ou, A, étant le minimum des distances entre les zéros de R, et
ceux de fi, Ap— 0" et as., Ap< d*< d,. En vertu du Principe II de la
premiére de mes Notes (*), R,, est irréductible, et pour tout zéro o, de fi, il
existe un zéro J, de R, tel que |8, —a,|<dn et que £(8,)=k(x,), et
o, — @, est une application biunivoque des zéros de f, sur ceux de R.
D) est un zéro de R, et il existe un «, =0, %n(5, € Sx.r,) tel que
Pom(tn) =B, d'ot k,(a,) Skn(en); done, on est un automorphisme de
Kn/ky. On prouve que, as., ¢ —> g, est un isomorphisme de gy, SUr 8k, k.
indépendant du choix de @, et|ox —a | = | Om Otm — %!

THEORIE DES FONCTIONS. — Les classes de Baire, des fonctions multiformes.
Note (*) de M. R. Brisac présentée par M. Arnaud Denjoy.

Nous nous proposons d’établir la classification de Baire des applications
multiformes fermées R d’un espace topologique X dans un espace métrique
compact Y [ désignant un point de X, R(z) estun ensemble fermé de Y |;
chemin faisant nous indiquerons les difficuliés que 'on rencontre si I'on fait
des hypothéses moins restrictives. R~ désignera 'application inverse de R,
G un ouvert, F un fermé, les indices o et & indiquant les réunions et inter-
sections dénombrables.

Les classes sont définies par les relations suivantes :

I,: B-(G)=6, S, : R~ (F)=F, C, : intersection des classes I; et S;
1, : R~ (F)=Gs, S; : R—(G)="Fy, C, : intersection des classes I; et Sy;
1, : R~ (G) = Gso,» S, : R=(F) =Fg, C, : intersection des classes I, et S.

La classification s'étend par récurrence a tous les entiers; on peut I'étendre
aux ordinaux transfinis.

(*) Séance du 13 janvier 1947.



