Arétes (Denise Vella-Chemla, 14.10.2018)

Quand on fait calculer au logiciel WolframAlpha Mathematica[f] les solutions complexes de I'équation

1 1
1+ 2 + 57 = 0, le logiciel réécrit I'équation en 67°(2° + 3° 4 6°) = 0. Cela nous a intriguée et amenée a
étudier les graphes de divisibilité des entiers successifs dont on ajoute, dans les équations ci-dessus, soit

des puissances complexes, soit des inverses de puissances complexes.

Fournissons les premiers graphes et pour chacun d’eux un graphe qu’on va appeler son graphe inversé. Si
on note ppem({1,...,i}) le plus petit commun multiple des entiers de 1 & i, & chacun des sommets du
graphe G associé a un entier k compris entre 1 et 4 correspond le sommet du graphe inversé G’ correspon-

ppem({1,...,i})

dant a lentier . A toute aréte orientée du graphe G entre les sommets A et B exprimant

que A|B correspond l'aréte orientée dans le sens opposé du graphe inversé exprimant le fait que B’|A’.

Le plus petit commun multiple des 3 premiers entiers est 6.
On a les graphes orientés ci-dessous pour les relations de divisibilité :
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Le plus petit commun multiple des 4 premiers entiers est 12.
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Le plus petit commun multiple des 5 premiers entiers est 60.
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Le plus petit commun multiple des 6 premiers entiers est 60.
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*. version en ligne & l’adresse https://www.wolframalpha.com/


https://www.wolframalpha.com/
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k est premier (on a retrouvé ces nombres dans la suite de I’On-Line Encyclopedia of Integer Sequences

Ci-dessous les nombres d’arétes des graphes pour les nombres de 1 & 100. Si A(k) — A(k —1)
A002541).

Le plus petit commun multiple des 7 premiers entiers est 420.




