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est grandement facilitée par la considération de I'anneau des quotients @y de
I'idéal premier p (*). Rappelons que @y est un anneau local dont on note I'idéal
maximal y@j,. 1l y a correspondance biunivoque monotone entre les idéaux g
primaires pour p et les idéaux primaires pour @y, @y correspondant a g.
A (4@,)" correspond la puissance symbolique n'*™ de g, c’est-a-dire la com-
posante primaire de 4" suivant p. On tire donc des théorémes 3 et 4 :

THEOREME 5. — Soit g un idéal primaire pour Uidéal premier p d'un anneau
neethérien quelconque ©. Alors la longueur Py(n) de la puissance symbolique 4
est un polynome en n pour n assez grand. o ‘

Takorime 6. — Soit s Uintersection de tous les idéaux primaires pour p. St
p/s nest pas un vdéal premier de zéro dans @ [s et si q est primaire pourp, on.a
(gt 2 g) =" pour n assez grand.

Dans une prochaine Note nous appliquerons ces résultats aux notions de
dimension et de multiplicité dans les anneaux locaux. Les démonstrations de
ces deux Notes feront I'objet d’une publication ultérieure.

ALGEBRE. — Théorie non abélienne des corps de classes pour les extensions galoi-
siennes des corps de nombres algébriques : anneau principal; lots d’unicité,
d’ordination, d'existence (forme provisoire), d’isomorphisme et de décompo-
sition; loi de monodromie. Note de M. Marc Krasner, présentée par
M. Elie Cartan. '

Je conserve les notations de mes Notes précédentes (*). Soient K[k une sous-
extension de K/k, T une représentation de Gy, It sa représentation associée
de Uy, I' la représentation de Gy, induite par r.p-- Nﬁ—,k(iﬂ‘), olt Ng,(...) est
la norme de K & %, est un homomorphisme régulier d’ordre (K:k) de Uy dans
un semi-groupe abélien libre US Uy, d’'idéaux de £ dont la base ne différe de
- celle de Uy, que par un ensemble fini d’idéaux, et la démonstration du théoréme
d’Artin (*) que L(s, K/K, T) ~L(s Kk, I') montre que r équivaut & 'induite
de r par cet homomorphisme.

Considérons I'ensemble R des classes d’équivalence des représentations rp
associ¢es aux représentations I' des groupes de Galois Gy, de toutes les exten-
sions galoisiennes K de k. C'est un anneau. En effet, sir, 7 €Ry, il existe des -
extensions galoisiennes K/k et K'[k et des représentations I', I des Gy, G
telles que r~vrp (donc — r~vr_p), r'~Urp. Des lors, si I'*, T'* sont des repré-
sentations de Gggy identifices avec T', T7, on a rp PR, P~ rpe, dlot

(°) CugvALLEY, On the notion of the ring of quotients of a prime ideal (Bull. Amer.
Math. Soc., 80, 1944, p. 93).

(*) Comptes rendus, 225, 1947, pp- 785 et 973.
(2) Voir H. Hassk, Reziprosititsgesetz, Leipzig-Berlin, 193o0.
(*y Annals of Math., 48, 1947, p. 502. )
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rr'~orpe poet P> ~rpe e sont € Ry, En vertu d’un récent théoréme de
R. Brauer (*), R est engendré par les induites par les homomorplnsmes
normaux P — Ng () des associées 75 des représentations I' des groupes de
Galois Gy z pour les seules extensions K/k et K/k telles que K/k soit galoisienne
et K/K soit cyclique. R, sera appelé 'anneau principal de k.

L’ensemble %y, des représentations (aléquivalence prés) rp de Uy, associées
aux représentations I' de Gy, est un sous-anneau positivement complet de R,
(car si K//k est une surextension galoisienne de K/k, @( Gy, ) est positivement
complet en vertude Gy, = Gy,; [Gyx, dans D( Gy ), donc By wilest dans B,
elsir=r(4)r", ol r&€%;, et o 7, 7" sont €Ry, il existe une surextension
galoisienne K'/k de K/# telle qu’on ait r, »/, r "€ By, Ao 7 E‘éﬁ/ﬁ), qui sera dit
Vanneau de Takagi de K[k. On a By, = By 5T, et seulement si K =K' et on
a4 g, C Gy 57, et seulement si KK/, ce qui constitue les lois d’unicité et
d’ordination. Mgis, st B est un sous-anneau postitivement complet de R, engendré
par un ensemble fini de ses élémenis, il existe une extension galoisienne finie K/k
telle que &= By, : en effet, il existe une extension galoisienne finie K'/k telle
que BE By rp 1" est un isomorphisme de B sur un sous-anneau posm-
vement complet @ de @(Gxp)- 1l existe donc un sous-groupe invariant g
de & JH tel que (D_OD(QMA/O)__(D(%K,,\), ol K appartient 4 g dans K/,
d’ou = By,. K/ est dite 'extension associée ¢ G . Ceci est la forme provisoire
de la loi d’emstence (sa forme définitive sera donnee ultemeurement en carac-
térisant R, sans sortir de k).

Ftant donné un sous-anneau fini positivement complet % de R, une repré-
sentation I' du groupe de Galois Gy, de son extension associée K/£ est irréduc-
tible si, et seulement si rp I'est dans Ry. Les idéaux p, p' € Uy, seront dits équi-
valents suivant B [nolation : p=p'(B)] si, pour tout r&€B, on a r(p)=r(p).
p et'p’ étant premiers, K/k a un méme symbole d’Arlin pour p et pour p’ si, et
seulement si p=p'(T), car rp(p) =L(< K/k;'p >), etl’'on a pourdeux classes
d’éléments conJugues X et X' de G, et pour toutI'de D(Gy), N'(X) = rxrn
si, et seulement si X = X'. Ainsi, r,, r,,. .., r, étant tous les éléments irréduc-
libles de ® et P,, P,,..., P, étant toules les classes d’é¢quivalence de Uy
suivant G, si g,; est la fonctlon caracléristique de 7;(p), ou peP;, ¢;; est aussi
la fonction caractéristique de I';(X;), o ri=rp;, et ot X;=<K/k;p>.
Ainsi, la donnée de & définit les fonctions caractéristiques des I';(X;) pour
toute représentation irréductible I'; et pour toute classe d’éléments
conjugués X; de Gy ,, donc aussi les tableaux des Zius (ce qui résulte aussi de
I'isomorphisme rp—I') et des Cj pour ce groupe, les nombres d’¢léments 4;
des X; |donc aussi leur somme, égale & (K : £)] et les degrés /; des I';. Ceci
constitue la loi d’isomorphisme. Si p€P; el si f; est le p. p. c. m. des ordres
des I'(X;)=ri(p), c'est-d-dire le plus petit entier / tel que, pour tout
1=1,2,..., s et pour toul zéro = de g; on ail =1, p se décompose dans K
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en (K : k) : f;idéaux premiers de degré f;, ce qui constitue la loi de décompo-
sition. ’ , o

Soient K’ une extension de k, n'= (K': k), p un idéal premier (fini ou infini)
de %, P’ un diviseur premier de p dans K’, N(...) la norme absolue, D,
Dy.= D7 N(Dy,) les discriminants absolus des k, K'; Ky/ky étant I'extension
locale pour P’ de K'/k, si K'[k est galoisienne, l'extension valuée Ky/kp Pest
aussi, ne dépend que de p et sera alors notee (K'[k)y. Deux sous-extensions L/
et /[l d’'une extension L* d’un corps / de nombres algébriques ou p-adiques
seront dites latérales si LL//L et LL//L/ sont non ramifiées. -

Lot de monodromie : K, K' étant deux extensions de k, dont K[k galoisienne,
st, pour tout diviseur premier Y de Dy, dans K, Ky /ky est latérale de (K [k)y et
st, pour tout idéal premier P’ de K’ tel que N(P') L] D], o n=(K:k),
Kiy/ky est une surextension de (K |k)y, on a K'2K. - '

Démonstration. — Supposons qu’on n’a pas K'2 K. Alors, K= KK’5< K’
et K*/K' est galoisienne, car K/k Test. Donc, il existe un corps K=< K*
entre K’ et K* tel que K*/K” soit abélienne et, pour tout diviseur premier P
de Dy dans K*, on a K§-= Ky Ky, done K- /Ky (o P, P, P sontdes idéaux
premiers des K, K/, K" que P* divise) est non ramifiée et K*/K' I'est aussi.
Done K*/K” et K”/K' le sont aussi et [Dy| est égal a | Dy [ | Dg |". Le
groupe de Takagi Hy. . de K*/K” en est un de classes d’idéaux, et il existe une
telle classe CHy.x et un idéal Q"€C tel que N(Q”)élv’ﬁml; parmi les
facteurs premiersde Q" il en existe un 3" g Hy. ., et onaN(P)ZNQNLZ| D 2.
Donc, si P* estun diviseur premier de P dans K* et divise les idéaux premiers P,
P des K, K’ on a Kj-= Ky Ky= Ky CKj et P se décompose complétement
dans K*. Contre ’hypothese, on a 3" € Hy. . Done K'2 K.

GEOMETRIE INFINITESIMALE. — Sur les parties réelle el imaginaire des
formes minima d’une surface. Note de M. Louis MaNene, présentée par

M. Elie Cartan. - .

Les formes différentielles imaginaires, que M, V. Lalan appelle les formes
minima ('), peuvent étre introduites dans létude des surfaces réelles sans
invoquer la théorie des lignes de longueur nulle. :

Soit @ la seconde forme quadratique fondamentale d’une surface dont ds*
désigne I’élément linéaire ; le faisceau ® -+ A ds® contient deux formes de rang
_un, et deux seulement, a savoir '

¢ — ads® et ® - cds?,

a el ¢ désignant les deux courbures principales. En effet, si 'on utilise le

(1) Comptes rendus, 2221946, p. 632.




